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ИНТЕРПОЛЯЦИЯ БИРКГОФА
ФУНКЦИЙ ОГРАНИЧЕННОЙ УПОРЯДОЧЕННОЙ

ГАРМОНИЧЕСКОЙ ВАРИАЦИИ1

Пусть C2π — пространство действительных непрерывных на R
2π-периодических функций с равномерной нормой. Обозначим через
Qn(f, x), n = 1, 2, . . . , тригонометрический (0,2,3)-интерполяционный
многочлен Биркгофа (см., например, [1]) функции f ∈ C2π с узлами
{xk,n = 2πk/(2n + 1)}n

k=−n такой, что

Qn(f, xk,n) = f(xk,n), Q′′
n(f, xk,n) = Q′′′

n (f, xk,n) = 0, k = −n, n.

1Работа выполнена при финансовой поддержке гранта Президента РФ для под-
держки ведущих научных школ (проект НШ-4383.2010.1).
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Пусть, далее, Λ = {λk}∞k=1 — неубывающая последовательность положи-

тельных чисел такая, что
∞∑

k=1

1
λk

= +∞. Говорят, что f есть функция

ограниченной упорядоченной Λ–вариации (обозначение: f ∈ OΛBV ), ес-
ли

sup
Π

∑

k

|f(t2k)− f(t2k−1)|
λk

< +∞,

где супремум берется по всем системам Π неналегающих замкнутых ин-
тервалов вида

Ik := [t2k−1, t2k] ⊂ [−π, π], k = 1, 2, . . . ,

таких, что Ik < Ik+1 или Ik > Ik+1 (запись Ik < Ik+1 означает, что Ik

расположен левее, соответственно, правее, чем Ik+1). При Λ = {1/k}∞k=1

соответствующий класс обозначается OHBV (гармоническая вариация).
Теорема. Для любой функции f ∈ C2π∩OHBV последовательность

многочленов Qn(f, x), n = 1, 2, . . . , сходится к f равномерно на всей
числовой прямой.
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ОЦЕНКА ФУНКЦИИ ЛЕБЕГА СУММ ФУРЬЕ
ПО МНОГОЧЛЕНАМ, ОРТОГОНАЛЬНЫМ

НА ПРОИЗВОЛЬНЫХ СЕТКАХ

Пусть Ω = {tj}N
j=0 — дискретное множество, состоящее из конечного

числа различных точек отрезка [−1, 1] : −1 = t0 < t1 < . . . < tN−1 < tN =
= 1. Рассмотрим также еще одну сетку ΩN = {xj}N−1

j=0 , где xj = (tj +
+ tj+1)/2, j = 0, 1, . . . , N − 1.

Через
p̂k,N(x) = p̂k(x; Ω) (k = 0, 1, . . . , N − 1)

обозначим последовательность многочленов, образующих ортонормиро-
ванную систему на сетке ΩN в следующем смысле (0 ≤ n,m ≤ N − 1):

(p̂n,N , p̂m,N) =
N−1∑
j=0

p̂n,N(xj)p̂m,N(xj)∆tj = δnm,

где 4tj = tj+1 − tj, j = 0, 1, . . . , N − 1.
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