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СИСТЕМА СДВИГОВ ФУНКЦИИ

Рассматриваются системы, образованные с помощью оператора сдви-
га вида (Tλk

g (x))k∈Z в пространстве L2 (R). где λk ∈ R и оператор
Tλk

g (x) = g (x− λk) .
Доказана следующая теорема.
Теорема. Если последовательность вещественных чисел (λn)n∈Z

имеет предельную точку λ, f (x) ∈ L2 (R), то система (Tλnf)n∈Z не
может быть бесселевой.

Пусть множество E = [−γ, γ], и мера 0 < µ (E) < ∞. Обозначим

PE =
(
f ∈ L2 (R) : suppf̂ ⊆ E

)
,

где supp f̂ — носитель преобразования Фурье функции f (x) ∈ L2 (R) .
Справедлива следующая теорема:

Теорема.Пусть последовательность Λ = (λk)k∈Z ⊆ R такая, что(
eiλkx

)
k∈Z— фрейм для L2 (E). Пусть функция g (x) ∈ PE, тогда:

1) система
(
Tλk

g (x)k∈Z
)
— бесселева система в пространстве L2 (R)

тогда и только тогда, когда существует константа B > 0, такая что

| ĝ (ω) |≤ B

для почти всех ω ∈ R;
2) система (Tλk

g (x))k∈Z— фрейм для PE, тогда и только тогда, ко-
гда существуют константы A > 0, B > 0, такие что:

A ≤| ĝ (ω) |≤ B

для почти всех ω ∈ E;
3) система (Tλk

g (x))k∈Z— фреймовая последовательность в L2 (R)
тогда и только тогда, когда существуют такие константы A,B > 0
что:

A ≤| ĝ (ω) |≤ B

для почти всех ω ∈ supp ĝ.
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